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摘　要：　对任意正整数ｎ，ｋ≥２为给定整数，Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ　Ｃｅｉｌ函数ｓｋ（ｎ）定义为最小的正整数ｘ，

使得ｎ｜ｘｋ，即Ｓｋ（ｎ）＝ｍｉｎ｛ｘ∶ｘ∈Ｎ，ｎ｜ｘｋ｝．利用Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ　Ｃｅｉｌ函数的定义及解析的方法，研究

Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ　Ｃｅｉ函数ｓｋ（ｎ）与欧拉函数的均值分布性质，并给出一个有趣的渐近公式．
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　　 对一个任意正整数ｎ，ｋ阶Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ　Ｃｅｉｌ函数Ｓｋ（ｎ）定义为最小的正整数ｘ，使得ｎ｜ｘｋ，即Ｓｋ（ｎ）＝
ｍｉｎ｛ｘ∶ｘ∈Ｎ，ｎ｜ｘｋ｝．这个函数是由著名数论专家Ｆ．Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ［１］引入的，并建议研究它的性质．关于函

数Ｓｋ（ｎ）的算术性质，已有许多学者对此进行了研究，并获得了一些有趣的结果［２－６］．以下主要利用解析的方

法，研究ｋ阶Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ　Ｃｅｉｌ函数Ｓｋ（ｎ）与欧拉函数的均值性质，并给出一个有趣的渐近公式，即下述的

定理．
定理 　 设正整数ｋ≥２，整数ｍ≥１，则对任意实数ｘ≥１，有渐近公式
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其中：ζ（ｓ）是Ｒｉｅｍａｎｎ　ｚｅｔａ函数，φ（ｎ）是Ｅｕｌｅｒ函数，ε是任意正实数，以及
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其中
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于是完成了定理的证明．
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