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设 ! 是大于 ! 的正整数，又设 "#" ( ! , $｛%（!，&）｝’
! 0 !是 ! 阶 12343563789 组合序列 + 从文献 : ! ;可知：

"#" ( ! ,中的第 & 项 % ( !( & ,当 &! ! 时，适合

% ( !( & , 0 &( & 0 !< "< ⋯< !) ( ! ,
当 &* ! 时，% ( !( & ,等于所有前项中任取 ! 个项的乘积之和，对此，=>4?8@:" ;提出了这样的问题：

"#" ( ! ,中有哪些连续项是两两互素的A
本文完整地解决了上述问题，即证明：

定理 ! 对于任何大于 ! 的 !( "#" ( ! ,中仅有 ! 个连续项，!，"，⋯，! 是两两互素的 +
证明 根据序列 "#" ( ! , 0｛%（!，&）｝’

! 0 !的定义，当 &" ! 时

% ( !( & , 0# % ( !( &! , % ( !( &" ,⋯ % ( !( &! ,， ( " ,
其中连加号“#”表示“对所有合适 !! &!! &"B⋯B&!! & 的正整数组 ( &!，&"，⋯，&! ,求和”+ 因此，从 ( " ,可得

递推关系

% ( !( & C !, 0 % ( !( & , C % ( !( & , % ( ! % !( & % !, + ( D ,
从 ( D ,可知

% ( !( & C !,$# (2*6 % ( !( & , ,， &" !+ ( $ ,
从 ( $ ,立得

E76 ( % ( !( & , < % ( !( & C ! , , 0 % ( !( & , < &" !+ ( ’ ,
由于从 ( D ,可知序列 % ( !( & , ( &"! ,是递增的，又从 ( ! ,中知 % ( !( & ," ! ( &" ! ,，故从 ( ’ ,可知 "#" ( ! ,从第 !
项起任意 " 个连续项都不是互素的 + 于是从 ( ! ,可知 "#" ( ! ,中仅有 ! 个连续项 !，"，⋯，! 是两两互素的，

定理证完 +
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摘 要Q 设 ! 是大于 ! 的正整数，"#" ( ! ,是 ! 阶 12343563789 组合序列( 证明了："#" ( ! ,仅有 ! 个

连续项 !，"，⋯，! 是两两互素的 +
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得到"#$
!% % &

" ’ ! ( ) % & * 再由 ’ + (及已知条件知，当 ! 充分大时, 有 #- ’ ! ( . / $. 0，其中 $ 是某一正常数 * 它蕴

含

"#$
!% % &

# ’ ! ( ) / & * ’12 (

另一方面, 由于 % ’ ! (是正向有界的, 由 ’ +2 (知 # ’ ! (也是正向有界的, 这与 ’ 12 (矛盾 * 当 & 是奇数时，同

样也是矛盾的, 这说明 ’ 11 (不成立，所以 ’ 10 (成立 *
引理 ! 3 1 4 任给正整数 ’ 和正数 (，存在正数 ) * ) ’ ’+ ( ( ’ ),( ( , 使得方程组 ’ +! (的 56#789:; 映射

-0< ’ .0, %0 (% ’ . ’ 1 !, .0, %0 ( + % ’ 1 !, .0, %0 ( (
在区域 /) * 01 = > 1 ’ ) ( = " 1 ’ ) ( ?内没有低于 ’ 阶的周期点+ 但至少有 1 个 ’+阶的周期点, 其中最小周期

’+,’* 由引理 ! 得 ’ +! (的次调和解的存在性, 即 "2 3 4 ’ " ( ) 5 ’ ! (方程有无穷多的次调和解 *
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