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的伪 Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ 函数 ． 设 ｒ 是 正整数 ． 根据广 义 Ｒａｍａｎｕｊａｎ
－Ｎａｇｅｌｌ 方程 的结果 ，
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〇 ｜ （ 

—

１＋＾＾＾１
）
幺 ２

（
几

） １ ２７１
—

１ ． 句 当

ｒ
＃ １

，

２
，

３
或

５时 ，

Ｚ
（
２
ｒ

＋１
）
２
｜ （

－

ｌ＋Ｖ２ｒ＋
３ －

５ ＋４１
）

．ｉｉｉ
）
当ｒ

＃ 
１

，
２

，

３
，

４或１２时
，

Ｚ
（
２
ｒ
－

１
）
＞
｜ （

－

１＋Ｖ２
ｒ＋３

？ ３－２３
）

．

关键词 ： 伪 Ｓｍａｒａｎｄａｃｈｅ 函数
；
上下界 ； 广义 Ｒａｍａｍｉ

ｊ
ａｎ－Ｎａｇｅ ｌｌ 方程

１ 引言

设 Ｎ 是全体正整数的集合 ？ 对于正整数 ｎ
，
因为当 ｍ＝２ｎ 时同余关系
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显然成立
，
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１ ． １
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）
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定理 １ ． １ 当 ｎ ＞ ｌ Ｂｔ
，

１
（

－

１＋＾８＾＋ １
）
＜ ＾）

＜

｜＾ ｛
ｎ Ｂｔ （

１ ．２
）

同时 ， 存在无穷多个正整数 ｎ
， 可使 （

１ ． ２
）
中的不等号

“

Ｓ

”

取等号
“

从上述定理的后半部分可知 ：

（
１ ． ２
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显然
，
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”
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“”
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于是， 根据奇素数个数的无限性可知 ： 存在无穷多个奇数 ｎ 有此性质 ． 定理证完 ？

３ 定理 １ ．２ 的证明

引理 ３ ．１ 方程
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＋
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－

２
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３．２
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（

２Ｚ＋
４

，

２ Ｚ
－

２
）
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故有
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４＝２

ｒ＋２
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－ ２＝２（
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．
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从 （
３ ． ３

） 可知 （
Ｚ

，
ｒ

）
＝
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，

１
）

． 因此 ， 当
ｒ
＃ 

１
时 ， （

３ ． １
） 中的

Ａ：＞１ ．

如果 ｆｅ 
＝

２
， 则从 （

３－ １
） 可得

｛
２１＋Ｉ

）

２
－

１７＝２
ｒ＋４

（
３ ．４

）

根据引理 ３ ． １
， 从 （

３
．
４

） 可得 （
Ｚ

，

ｒ
）

＝

 （
２

，

－

１
） ， （

３
，

１
） ，（

４
，

２
） 或 （

１ １
，

５
）

． 因此， 结合 Ａ
：
＝ １ 时的情况

可知 ： 当 ｒ
／

１
，
２ 或 ５ 时

，

必有 Ａ ；＞２ ．

如果 ｆｃ＝３
， 则从 （

３．
１
） 可得

（
２ １＋Ｉ ）

２
－

２５＝２
ｒ＋３

？ ３ （
３

．
５

）

从 （
３

．
５

） 可得

２１
＋６＝２

ｒ＋２
■

３２Ｚ
－

４＝２ （３ ．
６

）

或

２ ｌ ＋６＝ ２
ｒ＋２

，２ １
－ ４＝ ６ （

３ ． ７
）

又从 （
３ ．６

） 和 （
３ ． ７

） 分别可得 （＆ ）
＝

（
３

，

０
） 和 （５ ，

２
）

．

如果 ｆｃ＝４
，
则从

（

３ ． １
） 可得

（
２Ｚ ＋ １

）

２

－ ２

ｒ＋５
＝３３ （

３ ．８
）

当 ｒ 是偶数时 ，

ｒ＋５ 是奇数， 此时从 （３ ． ８） 可知 是模 ３ 的二次剩余． 然而 ， 从文献
［

９
］
的定

理 ３ ． ２ ．３ 可知这是不可能的 ． 当 ｒ是奇数时，

ｒ＋５＾偶数
， 此时从

’

（
３．８

） 可得

（

２ｆ ＋１
）
＋

２ （ｒ＋５＂２
＝３３

，（
２ Ｚ＋１

）

－

２ （
ｒ＋５）’

２
＝

１（
３ ．９

）

或

（
２Ｚ＋ １

）
＋
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