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关于 Smarandache φ-序列
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摘　要:运用初等数论方法 , 完整地确定了 Smarandache φ-序列.
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设N+是全体正整数的集合.对于正整数 n ,设 φ(n)是 Euler函数.1980年 ,Smarandache
[ 1]
提出一类新

的有关 Euler函数的数论函数 ———Smarandache函数.此后 ,人们对与 Smarandache 函数相关的数列进行了

大量的研究
[ 2]
.2000年 ,Murthy

[ 3]
讨论了有关集合

A ={n |n =kφ(n)　　k ∈ N+}.

有关的数列{a(x)}
∞
x=1.该数列称为 Smarandache φ-序列.笔者运用初等数论方法完整地确定了

Smarandache φ-序列:

1　定理及证明
定理 1　如果{a(x)}

∞
x=1是 Smarandache φ-序列 ,则必有:

a(x)=

1 当 x =1时 ,

2 当 x =2时 ,

2
(x+1)/2

　当 x 是大于 1的奇数时 ,

2
x/2-1

　当 x 是大于 1的偶数时.

证明 　首先考虑集合 A的元素 ,从(1)可知集合 A 的元素n是满足方程

n = kφ(n)　　k ∈ N+ (2)

的正整数.显然 ,(n , k)=(1 ,1)是方程(2)适合 n =1的全部解.当 n >1时 ,根据Euler函数的定义可知:

如果

n =p
a
1 p

a
2
2 …p

a
s

s (3)

是 n的标准分解式 ,则

φ(n)=p
a-1
1 p

a
2
-1

2 …p
a
s
-1

s (p1 -1)(p2 -1)…(ps -1). (4)

将(4)式代入(2)式立得
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p1 p2 …ps =k(p1 -1)(p2 -1)…(ps -1). (5)

当 n是偶数时 ,(3)式中的 p1 =2 ,pj(j =2 , … , s)都是奇素数.因此(5)式仅当 s =1且 k =2或者

s =2 , k =3且 p2 =3时成立.由此可知 ,当 n是偶数时 ,方程(2)仅有解

(n , k)=(2
r
,2),(2

r
·3 ,3)　　r ∈ N+. (6)

当 n是大于1的奇数时 ,(3)式中的p i(i =2 , …, s)都是奇素数.因此(5)式不可能成立.综上所述 ,将

(6)式中的 n 按大小顺序排列后即得定理 1.证毕.
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On the Smarandache φ-Sequence
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Abstract:By using some methods of elementary number theory , the author completely determines the Smarandache φ-

sequence.
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二阶退化椭圆型方程的间断混合边值问题

闻国椿
(北京大学数学学院 , 北京　100871)

摘　要:讨论二阶退化椭圆型方程的间断混合边值问题:先给出这个问题的提法和解的估计 ,然后使用复分析方法 , 证明了

此问题解的存在唯一性.
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