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摘  要: 通过对三次 Smarandache 组合数列整除性的研究, 得出在三次 Smarandache 组合数列的连续项中第 1、2、3 项

两两互素. 
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1  引言 

设 r是正整数且 r>1, { }
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= 表示 r次 Smarandache组合数列, 其中 nnrarn =≤ ),(时当 , 当 n>r

时 ),( nra 的值等于在数列{ }),( 1nra n
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=
的前 n-1项中任取 r项作乘积再作和. Murthy在文[1]中提出一个非常重要的

问题: r次 Smarandache组合数列 SCS(r)中有多少组两两互素的连续项. 

    乐茂华在文[2]中对二次 Smarandache组合数列整除性做了研究, 得到如下的结论:  

    1) 对于任意的正整数 n, 同余式 )),2((mod0)1,2( nana ≡+ 成立. 

    2) 二次 Smarandache组合数列 SCS(2)中连续且两两互素的项只有第 1、2项. 

本文通过对三次 Smarandache组合数列整除性的研究, 得出在三次 Smarandache组合数列的连续项中第 1、

2、3项两两互素. 

2  主要结果 
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证明  当 1=n 时（1）式显然成立;  

          设当 ）式成立时（1kn ≤ . 时则当 1+= kn   
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因此, 当 n=k+1时（1）式成立. 

    由归纳法原理知引理成立. 

定理  设 n为正整数,当 n>3时同余式 )),3((mod0)1,3( nana ≡+ 成立. 

证明  记 ),(),3( nbna =  由 SCS(3)的定义可得 .3)3(2)2(1)1( === bbb 、、  

当 3>n 时, 由(1)式得 
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由(3)式及(3)的定义可得:     
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由同余的基本性质得:  
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))((mod0)()1( nbnbnb ≡≡+  

即           )),3((mod0)1,3( nana ≡+ .                               

由该定理容易得如下推论:  

推论  在三次 Smarandache组合数列 SCS(3)中的连续项中第 1、2、3项两两互素. 
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The divisibility of the Smarandache combinatorial sequence of degree three 
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Abstract: In this paper, it is proved that the consecutive terms 1,2,3 of the Smarandache combinatorial sequence of degree three 

are pairwise coprime. 
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